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■ 数列 { pn } を与えて，数列 {xn } を

x1 > 0, xn+1 = pn xn (n = 1, 2, 3, · · · )

により定義する．すべての n ∈ N に対して 0 < pn < 1 がみたされるとき，limn→∞ xn = 0 が成り立つかど
うかを調べよ．

（解） 数列 { pn }，{xn } を

pn =
n (n + 2)
(n + 1)2

, xn =
n + 1

n
, n = 1, 2, 3, · · ·

とすると，x1 = 2 > 0 であり，すべての n ∈ N に対して

0 <
xn+1

xn
=

n + 2
n + 1
n + 1

n

=
n (n + 2)
(n + 1)2

= pn < 1

が成り立つ．
lim

n→∞
xn = lim

n→∞

n + 1
n

= 1 > 0

より，すべての n ∈ N に対して 0 < pn < 1 がみたされたとしても，一般に limn→∞ xn = 0 が成り立つとは
限らない．
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